Exponencialni a logaritmické funkce — priklady
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5=2"% uréete hodnotu .
3=0,4", uréete hodnotu y.
0,8=1,2", urcete hodnotu x.
log, s x =2, urCete hodnotu x.

log, x = —4, urCete hodnotu x.
|
log, x = 5 urcete hodnotu x.

log, 4 = -2, urcete hodnotu a.

log,36 =2, urcete hodnotu a.
log,7= % , urCete hodnotu a.

Urcete defini¢ni obor logaritmické funkce y =log, (5 —2x).
Urcete defini¢ni obor logaritmické funkce y =log,, (4x—-10).

Je dana funkce f: y=0,9". Nacrtnéte graf a urcete, pro ktera x je funkéni hodnota
rovna 1,7.

Je déna funkce f: y =3,5". Nacrtnéte graf a urcete vSechna x e D( f ), pro néz plati
flx) =2,5.

Je dana funkce i y =log, x . Nacrtnéte graf a urCete, pro kterd x je funkéni hodnota

rovna — 0,5.
Je déna funkce f: y =log,, x. Nalrtnéte graf a urCete vSechna x e D(f), pro néz

plati f(x) = 3.
Graf funkce s predpisem y =log, x prochazi bodem P = {2; %} . UrCete hodnotu

zakladu a.
Dopoctéte chybéjici soutadnici bodu B = [x; 32] grafu funkce /' dané predpisem:

f:y=0,5
Dopoctete chybéjici souradnici bodu 4 = [x; - 3] grafu funkce f dané predpisem:

fy=log,x
Graf funkce s pfedpisem y =a* prochazi body A[-2; 9] a B[b;27]. Doplite
chybéjici soutradnici b, bodu B.
Meésto R ma 63 810 obyvatel, budeme predpokladat, ze pocet obyvatel se bude

v nésledujicich letech pravideln€ zvySovat o 2,8 %.

a) Urcete, kolik by mélo mésto obyvatel za 8 let.

b) Po kolika letech by se pocet obyvatel zvysil na 90 000?
Pocate¢ni mnozstvi dfeva v lese bylo odhadnuto na 32 500 m* a jeho primérny roéni
ubytek na 5,2 %.

a) Kolik m? dieva by bylo v lese bez t&Zby a vysadby za 5 let?

b) Za jak dlouho by se ptivodni mnozstvi dfeva (bez t€zby a vysadby) snizilo

na 20 000 m>?



Reseni
1) 5=2%, uréete hodnotu £.
Viz Teorie: mocnitel = log

k=log,5=2,3219

vysledek mocniny

zaklad mocniny

2) 3=0,4", uréete hodnotu y.
Viz Teorie: mocnitel =108, moeniny VYSledek mocniny

y=log,,3=-1,1990

3) 0,8=1,2", ur¢ete hodnotu x.
Viz Teorie: mocnitel = log

x=log,,0,8=~1,2240

vysledek mocniny

zaklad mocniny

4) log, ; x =2, urCete hodnotu x.

Pouzijeme pravidlo ,,misto y =log, x mizeme napsat x =a” *:

x=0,5"=0,25

5) log, x = —4, urcete hodnotu x.

Pouzijeme pravidlo ,,misto y =log, x mizeme napsat x =a” *:

x=3"= 1
81
6) log, x = %, urcete hodnotu x.

Pouzijeme pravidlo ,,misto y =log, x mizeme napsat x =a” *:

1

x=42=2
7) log, 4 =-2, urcete hodnotu a.
Pouzijeme pravidlo ,misto y =log, x mizeme napsat x =a’
4=q>
1
4=— /-.a°
a2
4a’ =1
7=t
4
1, s ,
a=x= 2 zaklad nesmi byt zaporny




8) log, 36 =2, ur¢ete hodnotu a.

Pouzijeme pravidlo ,,misto y =log, x mizeme napsat x =a” *:
36=a’

a=6

9) log, 7= % , urCete hodnotu a.

Pouzijeme pravidlo ,misto y =log, x mizeme napsat x =a’

1

7=a’
7=+a
a=49

10) Uréete defini¢ni obor logaritmické funkce y =log, (5—2x)

Logaritmicka funkce existuje pouze pro kladna ¢isla, proto vyraz za log musi byt kladny:
5-2x>0

—2x>-5 /:(-2)

5 0 , A . .
x < 5 délime zadpornym Cislem = obraci se znak nerovnosti

=)
X €| —oo; —
2

Defini¢ni obor funkce y =log, (5—2x) je xe (—00; %)

11) Urcete defini¢ni obor logaritmické funkce y =log,, (4x - 10) .
4x-10>0
4x>10 /:4

X >—

Defini¢ni obor funkce y =log,, (4x—10) je xe (% OOJ




12) Je dana funkce f: y=0,9". Nacrtnéte graf a urcete, pro ktera x je funkéni hodnota

\

rovna 1,7.

1,7=0,9"

x=log,, 1,7

x=-504

Funkéni hodnota je rovna 1,7 pro x =-5,04.

13) Je dana funkce f© y =3,5". Nacrtnéte graf a uréete viechna x e D(f), pro néz plati

fx) =2,5.

y

/

,_/—f’/l X

2,5=3,5"

x=log;52,5

x=0,73

f(x) =2,5pro x=0,73.

14) Je dana funkce /i y =log, x . Nacrtnéte graf a urcete, pro ktera x je funk¢ni hodnota

rovna —0,5.

-0,5=log, x
x=4"%

1
X=—

2

Funk¢ni hodnota je rovna — 0,5 pro x = % .




15) Je déna funkce /i y =log,, x. Nalrtnéte graf a urCete vSechna x € D(f), pro néz
plati f(x) = 3.

F\\\\\\\x

3=log,, x
x=0,7
x=0,343

f(x) =3 pro x=0,343.

: 1
16) Graf funkce s pfedpisem y =log, x prochdzi bodem P = [2; 5} . UrCete hodnotu

zakladu a.

y=log,x
1
—=log 2
3 g,

1
2=a3
2=3a I
a=28

Zaklad logaritmu a = 8.

17) Dopoctéte chybéjici souradnici bodu B = [x; 32] grafu funkce f dané predpisem:
f:y=0,5

f:y=0,5"

32=0,5"

x=log, 32

x=-5
Chybéjici souradnice x = - 5.




18) Dopoctéte chybéjici souradnici bodu 4 = [x; - 3] grafu funkce f'dané ptredpisem:
fy=log,x
Sfy=log,x
-3=log, x
x=4"
1

X=—

64

1
Chybéjici sourradnice x = PR

19) Graf funkce s pfedpisem y =a* prochazi body A[-2; 9] a B[b ;27]. Dopliite
chybéjici soutfadnici b, bodu B.
Nejprve uréime hodnotu zakladu exponencidlni funkce.

y=a
A[-2;9]: 9=a”
1
9=— /-a’
aZ
9a* =1 /:9
a’ :é tato kvadraticka rovnice ma dvé feseni + % , zaklad ale nemuze byt zaporny
1 1
a=+,—=—
9 3

Ted urc¢ime chybéjici soutadnici.

-

3

x=log, 27
3

x=-3
Chybéjici soufadnice b =-3.




20) Mésto R ma 63 810 obyvatel, budeme piedpokladat, ze pocet obyvatel se bude
v nasledujicich letech pravideln¢ zvySovat o 2,8 %.
a)  Urcete, kolik by mélo mésto obyvatel za 8 let.
b)  Po kolika letech by se pocet obyvatel zvysil na 90 000?

Situaci popisuje funkce y =63810-1,028", x ... roky, y ... pocet obyvatel
a) y=63810-1,028° = 79585
b) 90000 =63810-1,028"

90000 _1028"

63810

5

90000 .
63810
Za 8 let by mésto mélo 79 585 obyvatel. Pocet obyvatel by se zvysil na 90 00 za 12,5 roku.

xX= logl’028 12,5

21) Pocate¢ni mnozstvi dieva v lese bylo odhadnuto na 32 500 m® a jeho primérny ro¢ni
ubytek na 5,2 %.
a) Kolik m? dieva by bylo v lese bez t&zby a vysadby za 5 let?
b) Za jak dlouho by se ptivodni mnozstvi dfeva (bez t€zby a vysadby) snizilo

na 20 000 m??

Situaci popisuje funkce y =32500-0,948", x ... roky, y ... poéet m> dieva

a) y=32500-0,948" = 24884

b) 20000 =32500-0,948"

20000 0.948"

32500
20000 o
32500

Za 5 let by v lese bylo 24 884 m? dieva. MnoiZstvi dieva by se sniZilo na 20 000 m?3 za 9
let.

X = 10g0,948



