7. Inverzni funkce

Podstatou kazdé funkce je, ze zvolenym hodnotam x ptifazuje hodnoty y. Toto pfifazeni miizeme vyjadiit
funk¢ni rovnici, tabulkou nebo grafem.

Priklad
Funkce f: y =2x+ 3 pfifazuje napi. nule trojku, minus pétce minus sedmicku atd. — viz tabulka:

x |0 | -5 |2 |4 |atd
y |3 =7 |7 |11 |atd.

Inverzni funkce k funkci fje funkce, ktera bude pfifazeni délat piesné opacné: trojce nulu, minus
sedmicce minus pétku atd.:

b 3 -7 7 11 | atd.
y |0 -5 2 4 atd.

Inverzni funkce se oznacuje /' a ted’ je otazka, jak uréit jeji funké&ni rovnici.

Protoze u inverzni funkce jsou stejné dvojice ¢isel, ale v pievraceném (inverznim) poradi (misto [0;3] je

[3;0] , misto [-5;—7] je [-7;— 5] atd.), tak s funké&ni rovnici to udélame stejné — piehodime x a y:

puvodni funkce: f: y=2x+3
inverzni funkce: /' :x=2y+3

Protoze ale kazda funkce je uréena rovnici ,,y = né¢emu* a ne ,,x = né¢emu*, tak funkéni rovnici
upravime:
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Zavér: k funkei f: y=2x+3 jeinverzni funkei f': y= XT nebo-li obé tyto funkce jsou
navzajem inverzni.
MuiZzeme si to ovérit tabulkou:
fiy=2x+3

x |0 | -5 |2 |4 |atd
y |3 =7 |7 |11 |atd.

X 3 -7 7 11 | atd.
y |0 -5 2 4 atd.




Dulezité priklady inverznich funkci

1) Druha mocnina, druha odmocnina
[ y=x" piitazuje: 1 >1,2—>4,3—-9, 416, 2,56 — 6,5536 atd.

£ y=x piitazuje 151, 42,953,164, 6,5536 — 2,56 atd.

Napf. pokud zname stranu étverce a poditame obsah, pouzivame funkci f: y=x" (S =a’).

Pokud zndme obsah a po&itdme stranu, pouzivame funkci inverzni f ™" y = Jx (a=+9S)

2) sin, sin”'
Funkce y =sinx pfifazuje dané velikosti uhlu ¢islo, napt. sin30°=0,5. Toto mizeme pouzit pro vypocet

strany v trojuhelniku, napf-.:
c

sin30°=£
5
a=15-sin30°=7,5m

Tady jsme pouzili funkci y =sin x, na kalkulacce tlacitko sin.

Casto ale potiebujeme pievraceny (inverzni) postup — zname strany a potiebujeme zjistit velikost thlu,

napf.:
C

a=12m

A B
sina =—
15
sina =0,8
a=53,13°

Tady jsme pouzili funkci, ktera se v matematice oznacuje y = arcsin x, na kalkuladce mé oznadenisin ™' .
Funkce y =sinx a y =arcsin x jsou funkce inverzni.

Dalsi ,,inverzni tla¢itka® na kalkulaéce: cos, cos™ ; tan, tan™' ; x", 4/;

Pro inverzni funkce plati:

defini¢ni obor funkce = obor funkénich hodnot funkce k ni inverzni

obor funkénich hodnot funkce = defini¢ni obor funkce k ni inverzni
Zdavodnéni

ProtoZe se u inverzni funkce pfevraci x a y, tak se pfevraci i ptislusné mnoziny.
Napt.:

f: y=sinx, xe <O°,90°>, ye <O, 1>

/'t y=arcsinx, x (0, 1), y €(0°,90°)



