Linearni funkce

Priklady

1) Je dana funkce f:y=3x-6, urCete souradnice prasecikl grafu funkce f'se
soufadnicovymi osami x, y a nacrtnéte jeji graf.

2) Je dana funkce f:y=-2x+2, urCete souradnice prusecikii grafu funkce f'se
soufadnicovymi osami x, y a nacrtnéte jeji graf.

3) Stanovte funk¢ni rovnici linearni funkei f, pro kterou plati f: y =ax—4 a graf
funkce prochazi bodem [3;-2].

4) Stanovte linearni funkci g, pro kterou plati g: y =-3x+b a graf funkce prochazi
bodem [—4;5].

5) Urcete linedrni funkeci, jejiz graf prochazi body A[—5;4] a B[3;—2].

6) Stanovte funkéni predpis linearni funkce f; pro kterou plati: f(-2)=—4; f(3)=8.

7) Zjistéte, zda nasledujici tabulka vyjadiuje ¢ast linearni funkce. Pokud ano, urcete jeji
funkéni rovnici.

X 2 4161|8110
y | -10 |42 | 8 |14

8) Zjistéte, zda nasledujici tabulka vyjadiuje ¢ast linearni funkce. Pokud ano, urcete jeji
funkéni rovnici.

X 5 | 10| 15]20 |25
y 40 |30(20(10| 0

9) Napiste funk¢ni rovnici pfimé umérnosti, jejiz graf prochdzi bodem A4 [4; 7] .

10) Je dana funkce f: y =4x—3. Nacrtnéte graf této funkce a urcete, pro jaké hodnoty
x jsou funkéni hodnoty vétsi nez 2.

11) Je dana funkce f: y =2x+5. Nacrtnéte graf této funkce a urcete jaké jsou funkéni
hodnoty pro x <-3.

12) Je dana funkce f: y =-2x+ 3. Nacrtnéte graf této funkce a urcete, pro jaké hodnoty
x jsou funkéni hodnoty mensi nez 5.

13) Je dana funkce f :y=-4x—6. Sestrojte graf této funkce a urcete, jaké jsou funk¢éni
hodnoty pro x < 2.

14) Objem nadrze je 500 litri a kohoutem pfitece za 1 min. 40 litrd vody. Pied otevienim
kohoutu bylo v nadrzi 100 litrG vody. Popiste zavislost mnozstvi vody v nadrzi na
case funkéni rovnici a grafem. Urcete také defini¢ni obor a obor funk¢énich hodnot

15) Napéti v elektrickém obvodu kleséd rovnomérné s Casem. Na pocatku pokusu bylo
toto napéti 32 V, na konci pokusu 14,8 V, pokus trval 20 s. Popiste zavislost napéti
na case funkcni rovnici a grafem. Urcete:

a) kdy napéti dosdhne hodnoty 22,5 V
b) jaka bude hodnota napéti v Case 12,8 s
16) Pii odbéru elektrické energie pro domécnost si mize odbératel zvolit jednu ze dvou

zékladnich sazeb pro platbu:

sazba BS: 1,92 K¢ za kazdou kWh + 6 K¢ mési¢ni poplatek

sazba B: 1,10 K¢ za kazdou kWh + 37 K¢ mési¢ni poplatek.

Urcete funkce f'a g vyjadiujici zavislost mési¢ni platby na poctu spotfebovanych
kWh pfi sazb¢ BS a pti sazbé B. Urcete, kdy je jaka sazba vyhodnéjsi.



17)

18)

Za ptipojeni k pocitacové siti si uzivatel mize zvolit jednu ze dvou poplatkovych
sazeb:

sazbu A: 95 K¢ mési¢ni poplatek plus 6,20 K¢ za kazdou hodinu provozu

sazbu B: 22 K¢ mési¢ni poplatek plus 7,50 K¢ za kazdou hodinu provozu.

Urcete funkci popisujici zavislost mési¢niho poplatku na poctu hodin provozu pfi
jednotlivych sazbach. Urcete, za jakych podminek je vyhodnéjsi sazba A a za jakych
sazba B.

Petr potiebuje natankovat. Bud’ mize pfimo v misté, kde stoji 1 litr benzinu 38,40 K¢
nebo muze zajet na Harta, kde stoji 1 litr benzinu 36,50 K¢, ale cesta tam a zpét ho
ptijde na 30 K¢. Sestavte funkce, které udavaji zavislost zaplacené sumy na poctu
litrti pro ndkup v misté a na Hartech. Urcete, kdy je ktera varianta vyhodnéjsi.



Postup reseni

1) Je dana funkce f:y=3x—6, urcete soufadnice prusecika grafu funkce f'se
soufadnicovymi osami x, y a nacrtnéte jeji graf.

Prisecik s osou x — do funk¢ni rovnice dosadime za y nulu a spocitame x:
0=3x-6

x=2
Prisecikem grafu funkce s osou x je bod [2;0] .

Prisecik s osou y — do funkéni rovnice dosadime za x nulu a spocitdme y:
y=3-0-6=-6

Prise¢ikem grafu funkce s osou y je bod [0;—6].
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2) Je dana funkce f:y=-2x+2, urCete souradnice praseciki grafu funkce f'se
soufadnicovymi osami x, y a nacrtnéte jeji graf.

Prisecik s osou x — do funkéni rovnice dosadime za y nulu a spocitdme x:

0=-2x+2

x=1
Prise¢ikem grafu funkcee s osou x je bod [1;0].

Prisecik s osou y — do funk¢ni rovnice dosadime za x nulu a spocitame y:
y=-2-0+2=2

Prisecikem grafu funkce s osou y je bod [0;2] .
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Prisecik s osou x: [1;0], prisecik s osou y: [0;2]

3) Stanovte funk¢ni rovnici linearni funkei f, pro kterou plati f: y =ax—4 a graf
funkce prochazi bodem [3;-2].

Do funk¢ni rovnice y = ax —4 dosadime soufadnice bodu [3;— 2] a vypocitame koeficient a:
—2=a-3-4

a=—

3

Funkéni rovnice je y = %x -4



4) Stanovte linearni funkci g, pro kterou plati g: y =-3x+b a graf funkce prochazi

bodem [—4;5].
Do funkéni rovnice y = —-3x+b dosadime souradnice bodu [—4;5] a vypocitame koeficient b:
5=-3. (—4) +b

b=-7
Funk¢ni rovnice je y=-3x-7.

5) Urcete linearni funkci, jejiz graf prochazi body A[—5;4] a B[3;—2].
Soufadnice danych bodl dosadime do funkéni rovnice linedrni funkce y = ax+b, tim
dostaneme soustavu dvou rovnic o dvou nezndmych. Jejim feSenim jsou koeficienty a, b.

4=a-(—5)+b
—2=a-3+b
—Sa+b=4/-(-1)
3a+b=-2
Sa-b=-4
3at+b=-2
8a=-6
a=_2

4

b:4+5a:4+5-(—%j:

Funk¢ni rovnice je y=—

1
4
3
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6) Stanovte funkéni ptedpis linearni funkce £, pro kterou plati: 1 (—2) =—4;f (3) =8.
Zapis f (—2) =—4;f (3) =8 znamena, Ze graf funkce prochazi body [—2;— 4] a [3;8] .
Soutadnice téchto bodli dosadime do funkéni rovnice linedrni funkce y = ax+b, tim
dostaneme soustavu dvou rovnic o dvou nezndmych. Jejim feSenim jsou koeficienty a, b.

—4:a-(—2)+b
8=a-3+b
—2a+b=-4 /-(—1)
3a+b=8

2a-b=4

3a+b=8

Sa=12

12
a=—

Funkéni rovnice je y = %x +§ .

7) Zjistéte, zda nasledujici tabulka vyjadiuje ¢ast linearni funkce. Pokud ano, urcete jeji
funkéni rovnici.

x| 2 4168110
y | -10 |42 |8 |14

Z tabulky vyCteme, Ze pokud se x zvétsi o stejnou hodnotu (o 2), tak se y zvétsi také o stejnou
hodnotu (0 6) =y se méni rovnomérné¢ = linearni funkce.

Z tabulky dale vycteme, ze pokud by se x zvétsilo o 1, tak by se y zvétSiloo 3 =a =3
Koeficient b uréime dosazenim libovolnych hodnot z tabulky do funk¢ni rovnice y =3x+5b,
napt. x=2;y=-10:

-10=3-2+b

b=-16

Funk¢ni rovnice je y =3x-16.




8) Zjistéte, zda nasledujici tabulka vyjadiuje €éast linearni funkce. Pokud ano, urcete jeji
funk¢ni rovnici.

X 5 (101512025
y 40 |30(20(10| 0

Z tabulky vycteme, ze pokud se x zvétsi o stejnou hodnotu (o 5), tak se y zmensi také o
stejnou hodnotu (o 10) =y se méni rovnomérné = linearni funkce.

Z tabulky dale vycteme, ze pokud by se x zvétsilo o 1, tak by se y zmenSiloo 2 = a =-2
Koeficient b uré¢ime dosazenim libovolnych hodnot z tabulky do funk¢éni rovnice y =-2x+5b,
napt. x=5;y =40:

40=-2-5+b

b=50

Funkéni rovnice je y =-2x+50.

9) Napiste funk¢ni rovnici pfimé umérnosti, jejiz graf prochdzi bodem A4 [4; 7] .
Rovnice ptimé umérnosti je y = ax . Do rovnice dosadime soufadnice dané¢ho bodu a ur¢ime
koeficient a:

7=4a
7

a=—
4

- . uoos ooy - 7
Funk¢ni rovnice primé umeérnosti je y = Zx .



10) Je dana funkce f: y =4x—3. Nacrtnéte graf této funkce a urcete, pro jaké hodnoty

x jsou funk¢ni hodnoty vétsi nez 2.
Nejprve urc¢ime, pro jakou hodnotu x je funkéni hodnota rovna 2:

2=4x-3
5
X=—
4

a nacrtneme graf funkce.

Znazornime hodnoty y > 2, zvyraznime, ktera ¢ast grafu odpovida této podmince a
zvyraznime piislusné hodnoty x.

C e 5
y je vétsi nez 2 pro x>Z.



11) Je dana funkce f: y =2x+5. Nacrtnéte graf této funkce a urcete jaké jsou funkéni

hodnoty pro x <-3.
Nejprve ur¢ime, jaka je hodnota y pro x =-3:

y=2-(-3)+5=-1

a nacrtneme graf funkce.

Znazornime hodnoty x < -3, zvyraznime, kterd cast grafu odpovida této podmince a
zvyraznime ptislusné hodnoty y.
y

Pro x<-3yje y<-I.



12) Je dana funkce f: y =-2x+ 3. Nacrtnéte graf této funkce a urcete, pro jaké hodnoty

x jsou funk¢éni hodnoty mensi nez 5.
Nejprve urc¢ime, pro jakou hodnotu x je funkéni hodnota rovna 5:

5=-2x+3
x=-1
a nacrtneme graf funkce.

Znazornime hodnoty y <5, zvyraznime, ktera ¢ast grafu odpovida této podmince a
zvyraznime piislusné hodnoty x.

Y

y je menSi nez S pro x> —1.



13) Je dana funkce f :y=-4x—6. Sestrojte graf této funkce a urcete, jaké jsou funk¢éni

hodnoty pro x < 2.
Nejprve ur¢ime, jaka je hodnota y pro x =2:
y=—4-2-6=-14
a nacrtneme graf funkce.
y

AN .

Znazornime hodnoty x < 2, zvyraznime, ktera ¢ast grafu odpovida této podmince a
zvyraznime piislusné hodnoty y.

y
\ A

~14

Pro x<2yje y>-14.



14) Objem nadrze je 500 litra a kohoutem pfitece za 1 min. 40 litrG vody. Pied otevienim
kohoutu bylo v nadrzi 100 litrii vody. Popiste zavislost mnozstvi vody v nadrzi na
case funk¢ni rovnici a grafem. Urcete také defini¢ni obor a obor funk¢nich hodnot

X ..... Cas v minutach

y..... objem vody v litrech
Funk¢éni rovnice: y =40x+100
Graf:
y
600
]
400 —

200 —

X
2 4 6 8 10 12
Defini¢ni obor: X € <0;10>
Obor hodnot: NS <100;500>



15) Napéti v elektrickém obvodu kleséd rovnomérné s Casem. Na pocatku pokusu bylo
toto napéti 32 V, na konci pokusu 14,8 V, pokus trval 20 s. Popiste zavislost napéti
na case funkcni rovnici a grafem. Urcete:

a) kdy napéti dosdhne hodnoty 22,5 V
b) jaka bude hodnota napéti v Case 12,8 s

X ..... Casv sekundach
¥ ..... napéti ve voltech
Graf:

y

32

Linearni funkce y =ax+b

al :% =0,86, a = 0,86

Koeficient a: pokles napéti za 1 s,

Koeficient b: y-ova soutadnice pruseciku grafu funkce s osouy, b =32
Funk¢ni rovnice: y =—0,86x +32

a) kdy napéti dosahne hodnoty 22,5 V

22,5=-0,86x+32

x=1105

Napéti dosahne hodnoty 22,5V za 11,05 s.

b) jaka bude hodnota napéti v case 12,8 s

y=-0,86-12,5+32=121,25

Hodnota napéti v ¢ase 12,8 s bude 21,25 V.



16) Pti odbéru elektrické energie pro domacnost si mize odbératel zvolit jednu ze dvou
zakladnich sazeb pro platbu:

sazba BS: 1,92 K¢ za kazdou kWh + 6 K¢ mési¢ni poplatek

sazba B: 1,10 K¢ za kazdou kWh + 37 K¢ mési¢ni poplatek.

Urcete funkce fa g vyjadiujici zavislost mésicni platby na poctu spotiebovanych
kWh pfti sazbé BS a pti sazbé B. Urcete, kdy je jaka sazba vyhodné&jsi.

X ..... pocet spotitebovanych kWh
y ..... mesicni platba v K¢

Sazba BS: y=1,92x+6

Sazba B: y=110x+37
1L,92x+6=1,10x+37

0,82x =31

x=37,8

Sazba BS je vyhodnéjsi, pokud je pocet spotiebovanych kWh mensi nez 37,8 kWh,
pokud je pocet spoti‘ebovanych kWh vétsi nez 37,8, tak je vyhodnéjsi sazba B.



17) Za ptipojeni k pocitacové siti si uzivatel mize zvolit jednu ze dvou poplatkovych

sazeb:

sazbu A: 95 K¢ mési¢ni poplatek plus 6,20 K¢ za kazdou hodinu provozu

sazbu B: 22 K¢ mési¢ni poplatek plus 7,50 K¢ za kazdou hodinu provozu.

Urcete funkci popisujici zavislost mési¢niho poplatku na poctu hodin provozu pti
jednotlivych sazbach. Urcete, za jakych podminek je vyhodnéjsi sazba A a za jakych

sazba B.

X ..... pocet hodin provozu
y ..... mésicni polatek v K¢
Sazba A: y=06,2x+95
Sazba B: y=17,5x+22
6,2x+95=7,5x+22
1L3x=73

x=56,2

Sazba A je vyhodnéjsi, pokud jsme pripojeni k siti del$i dobu nez 56,2 hodin, pokud
jsme pripojeni k siti méné nez 56,2 hodin, tak je vyhodnéjsi sazba B.



18) Petr potfebuje natankovat. Bud’ miize ptfimo v mist¢, kde stoji 1 litr benzinu 38,40 K¢
nebo miZe zajet na Harta, kde stoji 1 litr benzinu 36,50 K¢, ale cesta tam a zpét ho
piijde na 30 K¢. Sestavte funkce, které udavaji zavislost zaplacené sumy na poctu
litrG pro nakup v misté a na Hartech. Urcete, kdy je ktera varianta vyhodnéjsi.

X ..... pocet natankovanych litrt

y ..... zaplacena Castka v K¢
vV misté: y=38,4x

na Hartech:  y=36,5x+30
38,4x=36,5x+30

x=15,8

Tankovani na Hartech je vyhodnéjsi, pokud tankujeme vice nez 16 litra



